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LTenninales S : Les nombres imaginaires, approche historique

1525. Formule de Cardan

2 3
Pour une équation de la forme X} = px+qavecp>0etq>0,si (ﬂ) - (B) >0

2 3

2 3 2 3
alors : le réel 313+ (ﬂ) - B) + 39_ g) -|B est solution de I’équation.
2 2 3 2 2 3

Exercice n°1 : Trouver une solution de I’équation x* = 18x + 35.

Exercice n°2 :
3 3
o (Calculer [ 3 +2\/§J et [3 _;BJ .

¢ Trouver alors une solution de I’équation x* = 3x + 18.

Exercice n°3 : Pour ’équation X’ =15x + 4,

2 3
e (Calculer (ﬂ) —(E)
2 3

Peut-on résoudre 1’équation par la formule de Cardan ?
* Trouver, par titonnement, une racine positive de cette équation.

1572. Découverte de Bombelli

Pour résoudre I’équation x> = 15x + 4 par la formule de Cardan, Bombelli transgresse
Pinterdit en utilisant le nombre imaginaire \/-1 tel que V-1 x3/-1 =—1.

Exercice n°4 :

¢ Calculer (2+\/:-_1)3 et (2 -\/:_1)3

* En déduire la solution de x> = 15x + 4, donnée par la formule de Cardan.

1777, Invention de i par Euler

Exercice n°5 :

* Effectuer le produit /-1 x\-1 de deux fagons différentes.
* En déduire une absurdité.

Pour pallier cet inconvénient, Euler propose de remplacer les symboles \/_——1 et— \/_——1 par les
nombres imaginaires i et — i tels quei’=—1et (i)’ =-1.



